pbmate.ro/formule/ecuatii-trigonometrice

Ecuatii fundamentale si solutiile generale

Cele patru forme de baza. in toate formulele, k este un parametru intreg, k € Z, care indexeaza toate solutiile.

sinx = a

conditie: |a| < 1; fara solutii daca |a| >

CosT = a

conditie: |a| < 1; fara solutii daca |a| >

tgx =a

conditie: a €

ctgr =a

conditie: a € R

Cazuri particulare — valori esentiale

1

1

z = (—1)* arcsina + k,

x = t arccosa + 2k,

x = arcctga + km,

x =arctga+ km, kcZ

keZ

keZ

keZ

Pentru valori uzuale ale lui a, solutiile au forma compacta. Memoreaza aceste cazuri si nu mai apelezi la formula

generald decéat cand a e o constanta neobisnuita.

sinz =0
sinz =1
sinx = —1
cosz =0
cosz =1
cost = —1
tgx =0
tgz =1

Ecuatii echivalente

r=kr, kel

+ 2%k, keZ

Tr =

R

x:—g+%m kcZ

w:g—l—kw, keZ

xr=2kw, ke

r=m+2knr, keZ

Doua ecuatii trigonometrice cu aceeasi functie si aceeasi baza au solutii comparabile direct, fara sa dezvolti formula

generala.
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sin f(x) = sin g(z) f(z) = g(z) + 2km sau f(z) =7 — g(x) + 2k

conditie: k € Z — doua serii de solutii

cos f(z) = cos g(z) f(z) = tg(z) + 2kx

conditie: k € Z — doua serii de solutii

tg f(z) = tgg(z) F(z) = g(z) + kn

conditie: k € Z

Ecuatii reductibile — tehnici uzuale

Trei tipare apar pe aproape orice ecuatie trigonometrica complicata: substitutie, descompunere si transformarea
asinz + bcosz in forma cu un singur sinus.

Substitutia ¢t = sin z (sau cos z, tg x)
.2 . : 2
conditie: verifici dupa rezolvare ca |t| < 1 asin“z +bsinz+c=0=t=sinx, at"+bt+c=0

pentru sin/cos

Ecuatia asinx 4+ bcosz = ¢
conditie: tg ¢ = b/a; ecuatie echivalentd cu asinz +bcosz = Va2 + b? -sin(z + ¢)

sin(z + ¢) = ¢/Va? + b?

Conditie de solubilitate asinx + bcosx = c are solutie <~— a’ + b > P

Descompunere prin formule de

transformare . . . utv uU—v
sinu + sinv = 2sin cos

conditie: transformare suma — produs — 2
utila cand vrei sa factorizezi

Ecuatie omogena in sin z si
COosS T .92 . 2 A . 2 e PP

asin® x + bsinx cos z + ccos” z = 0 = Imparti cu cos” z, obtii ecuatie in tgx
conditie: verifici separat daca

cosz = 0 e solutie
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