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Tabel integrale nedefinite — functii elementare

Pentru fiecare functie elementara, o singura primitiva (familia completa se obtine adaugand constanta C). Domeniul

de validitate e marcat pe coloana din dreapta.

Putere

conditie: n # —1

Functia 1/x

conditie: z # 0

Exponentiala naturala

Exponentiala generala

conditie: a > 0, a # 1

Sinus

Cosinus

Patratul secantei

conditie: ¢ # = + kn

Patratul cosecantei

conditie: © # km

Functia 1/(1+x?)

Functia 1/J(1-x2
conditie: z € (—1,1)

Fractie rationald cu radacini

conditie: a > 0, z # +a

Arctangenta scalata
conditie: a > 0

Arcsinus scalat

conditie: a > 0, z € (—a,a)

Logaritm cu radacina
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n+1
/m"dx: 1+C

1
—dz =In|z|+ C
T

efde=€e"+C

+C

/sina:dw: —cosz +C

/cosmda: =sinz + C

1
/ s—dx =tgz+C
cos’z

/ 12 der = —ctge +C

sin“ x

/ ! dz = arctgx + C

1+ 22
/ L ine+C
—— dzx = arcsinz
V1 — z2
1 1 r—a
/—m2—a2dm_%lna}+a +C

1 1 T
/mdx:;arctgg +O

.z
dr = arcsin— + C
a

| =

1
/—mdeIH(m—i— .’1:2—|—a2)+C
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Integrale ale functiilor compuse

Dacd recunosti pe ¢'(z) in integrand, ai descompus deja problema. Mai jos sunt cele sase forme care apar cel mai
des in baremele BAC.

Forma generala (schimbare de
variabild) / f(g(2)) - ¢'(z) dz = F(g(z)) + C

conditie: F' este o primitiva a lui f

Deriygta pe functie / g (z) do = In|g(z)| + C
conditie: g(z) # 0 g(z)

Exponentiald compusa /g’(a:) 9@ dg = e9@) 4 ¢
e [ o6 (oo ae - WL
Cosinus compus /g'(l’) -cos(g(z)) dz = sin(g(z)) + C
Sinus compus /g'(a:) -sin(g(z)) dz = — cos(g(z)) + C

Reguli de integrare — substitutie si prin parti

Liniaritatea e implicita. Substitutia si integrarea prin parti sunt cele doua tehnici care rezolva peste 90% din integralele
de BAC.

Liniaritate /(Olf(w) + By(z)) dz = / f(z)dx + ,3/9(37) dx
Schimbare de variabila /f(g(w)) g (z)de = /f(u) du, u=g(z)
Integrarea prin parti

conditie: u, v de clas& C! /Udv - /U du

Prin parti — forma explicita /f(w) -g'(z)dz = f(z) - g(z) — /f'(w) -g(z) dz

Integrale definite — proprietéti esentiale

Toate decurg din formula Leibniz-Newton. Memoreaza prima si nu trebuie sa retii restul — le deduci.
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Formula Leibniz-Newton
conditie: F' primitiva a lui f, f continua pe
a, b

Inversarea limitelor

Aditivitatea dupa interval

Functie impara pe interval simetric
conditie: f impara

Functie para pe interval simetric

conditie: f para

Schimbare de variabila in integrala
definita

Aplicatii — arii si volume

b
[ #@)da=F0) - F@

/abf(a:)d:c:—/baf(m)d:r

/abf(a:)dw—l—/bcf(m)dm=/acf(ac)dm

/_Zf(x)dmzo

/_Zf(m)dm:2/0af(m)d:c

b g(b)
/ F(9(@)) - o' () da = / £(w) du

(a)

La BAC, aplicatiile integralelor sunt aproape exclusiv arii sub grafic, arii intre doua curbe si volumul corpului de rotatie

in jurul axei Oz.

Aria sub graficul lui f
conditie: f > 0 pe [a, b]

Aria intre doua grafice

Volumul corpului de rotatie in jurul Ox

Lungimea graficului lui f

conditie: f de clasa C!
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